IND 1115 — Inferéncia Estatistica — Semestre 2004.01
Teste 1 — 29/04/2004 ¥
Nome: GCARA2TO

Problema 1 (30 pontos)

Seja X, Xz, ..., X, uma amostra aleatéria de uma densidade Uniforme(0,0) onde 0 &
desconhecido.,

a) Mostre que o MLE (estimador de maxima verossimilhanca) de 0 é:

X(m = méx()(1. X2, ey A }

b) Encontre um estimador por método de momentos de 0.

¢) OMLE de 0 é nao tendencioso?

d) O MLE de 6 é consistente?

e) Coleta-se uma amostra de tamanho 10 da Uniforme(0,0). Os valores observados
sao:

1,53 0,40 2,39 3,60 3,54

3,83 0,06 1,63 3,45 0,55

Compare o MLE e o estimador por método dos momentos de 9 baseados nesta
amostra.,

Dica:
A fungdo de distribuigao de X, é: Pr(Xpm) s x) = Pr(max(Xy, X,, ..., X, )€x) =
=Pr(Xi<x, X;<x, vy XpSX)
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Problema 2 (15 pontos)
Provas ligeiramente diferentes foram aplicadas a duas turmas da mesma disciplina. Os

resultados sdo mostrados a seguir:

Turma 1 | Turma 2
Nota média 75 80
Desvio padrao 15 25
Numero de alunos 10 8

a) Encontre intervalos de confianga 90% e 95% para a diferenga py — pp onde g e g
sdo, respectivamente, as médias das turmas 1 e 2. Suponha que as notas nas duas
turmas sdo Normais e as duas amostras (turmas) sdo independentes.

b) Que hipdtese adicional (além das indicadas no item a)) esta implicita na obtencéo

dos IC do item a)?
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Problema 3 (30 pontos)
Considere uma amostra aleatdria de tamanh
a funcao de probabilidade é dada por:

Pr¥ =x)= f(x)= g™ p=(1 - P)7'p para x=

a) Encontre o estimador de méxima verossim
b) Encontre o MLE de Pr(X > 2).
¢) Encontre a informac&o de Fisher.
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Problema 4 (10 pontos)
Aproxime, com base no Teorema Central do Limite, as seguintes probabilidades:

a) Pr( 7 < 22)

b) Pr(;(_f(, > 36)
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